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第1讲 一次函数公共点问题（练习）

一、 一次函数平移与图形的公共点

A. B. C. D.

1. 如图，在平面直角坐标系 中， ， ，一次函数 的图象与线段 有公

共点，则 的取值范围是（   ）．

【答案】A

【解析】一次函数过点 时， ，过点 时， ，

根据题意可知，一次函数 的图象与线段 有公共点，

的取值范围是 ．

【标注】【知识点】一次函数与几何图形公共点问题

A. B. C. D.

2. 如图，在平面直角坐标系中，菱形 的顶点 、 的坐标分别为 、 ，若直线

与菱形 有公共点，则 的取值范围是（   ）．
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【答案】D

【解析】∵菱形 的顶点 、 的坐标分别为 、 ，
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∴ ，

∴ 的坐标为 ，

直线 经过点 时， ，解得 ；

直线 经过点 时， ，解得 ．

则 的取值范围是 ．

故选： ．

【标注】【知识点】一次函数与特殊平行四边形

3. 如图，矩形 的边 在 轴上， 的中点与原点重合， ， ，过定点

和动点 的直线与矩形 的边有公共点，则 的取值范围是            .
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【答案】

【标注】【知识点】一次函数与平行四边形

A. B. C. D.

4. 如图，平面直角坐标系中， 的顶点坐标分别是 ， ， ，当直线

与 有公共点时， 的取值范围是（   ）．

【答案】C
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【解析】略.

【标注】【知识点】一次函数平移变换

（ 1 ）

（ 2 ）

5. 已知菱形 在坐标系中的位置如图所示， 是坐标原点，点 ，点 在 轴上．将直线

向上平移，得到直线 ．

当直线 与线段 有公共点时，结合图象，直接写出 的取值范围．

当直线 将四边形 分成面积相等的两部分时，求 ， ．

【答案】（ 1 ）

（ 2 ） ， ．

【解析】（ 1 ）

（ 2 ）

∵ 是由 平移得到，

∴ ，

由图像得， 最小的时候过点

，

代入 得 ；

最大的时候过 ，

代入得 ．

∴ ．

由题意： ，

直线过菱形中点即可，
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设中点为 ，

则 ，

代入求得 ．

【标注】【知识点】一次函数与面积

二、 一次函数旋转与图形的公共点

6. 如图， ， ，一次函数 与线段 有公共点，求 取值范围．

【答案】 或 ．

【解析】函数可化为 ，恒过 ， ， 为临界点，分别代入， ，

∴ 或 ．

【标注】【知识点】一次函数基础

7. 在直角坐标系中，点 的“变换点” 的坐标定义如下：当 时，点 的坐标为 ；当

时，点 的坐标为 ．依此定义，直线 上所有点的交换点组成一个新的图形

，直线 与图形 有且只有一个公共点，则 的取值或取值范围是            .

【答案】 或
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【解析】
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，

令 ，

解得： ，

∴ 新的图形 的函数解析式为 ，

当 时， ，

∴ 新图形 的拐点坐标为 ，画出图形如图所示．

当 过点 时，有 ，

解得： ，

当 与 平行时， ，

当 与 平行时， ，

结合图形可知：直线 与图形 有且只有一个公共点时， 或

．

故答案为： 或 ．

【标注】【知识点】定义新运算

8. 如图 的正方形网格放置在平面直角坐标系中，每个小正方形的顶点称为格点，每个小正方形的

边长都是 ，正方形 的顶点都在格点上，若直线 ( )与正方形 有公共点，

则 的取值范围是            ．
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【答案】

【标注】【知识点】正比例函数解析式
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（ 1 ）

（ 2 ）

9. 如图，矩形 的边 在 轴上， 的中点与原点重合， ， ，过定点

和动点 的直线与矩形 的边有公共点，则：

的取值范围是            ．

若设直线 为： ，则此时 的取值范围是            ．

【答案】（ 1 ）

（ 2 ） 或

【解析】（ 1 ）

（ 2 ）

连接 延长与 轴相交于 ，根据中位线定理可知 ，

连接 延长与 轴交于点 ，则 ，

所以实数 的取值范围是 ．

故答案为： ．

如图，

当点 位于点 处时，由( )知 ，则 ，解得 ；

当点 位于点 处时，由( )知 ，则 ，解得 ；

则 的取值范围是 或 ．

故答案是： 或 ．

【标注】【知识点】一次函数与动点问题


